GEOMETRIE

1. Vectori in plan

_— — —_— —_ —_—
lpag. 243' 143 MN = MA+ AN, MN = MB + BC + CN si se aduna. 2. ABCDEF hexagon, (M,N),

(P,Q). (R,S) mijloacele perechilor ([AB], [AD), (IBCY,[FE)) si respectiv ([CD),|[FA)); MN = MB + BC +
+CD+DN MN :AI +AF + FE+EN = 2MN BC +CD + AF + FE si analoaﬂcle "QP, 21% =
MN+QP+RS=1. 3. EF = EA+ AB + BF, EF = E_C’+CD+DF care se adunii; EF = EA + AD + DF,

EF = EC + CB - ﬁ, care se aduni. 4. AM = AD =+ 001 + 011\[ s anloagclc. 1. (-1,1);

15|
l

(=5,0); (-20,1). 2. (T + bjﬁ(a -5)=7= (a+ )T + (a~ B =T = (a+ﬁ—0 a—f=
O);_»’a—ﬁ=0 4. 3 = —-b, v = -Tb = » = Ty;. 5. av1+ﬁ£=L=(2a+3ﬁ)a+( —3a —
40) b = o=>'>a+3ﬁ_o_-3a-4;3=>a—ﬂ_o 6. 1) a) AN = AC + CN = 24P + CN, AN(2,1);
cu—-(cﬁJrCB)—- 2AP+2CN)—-ED+C—1'V,BZ"_2_C'=-25_'1§/’,BP-B—C‘+0P=-2CN-
AP = —AP — 2CN; b) AB(O,2) BC(Z,—Z) = AB +2BC = (0,2) + 2(2,—2) = (4,-2); AC(2,0), CB(-2,2)
(8,-2); 2) a)c—M’—l(EHCB =—(4cp—3ﬁ)=2c —gﬁ’r;fé=_8+ﬁ'=—4o_ﬁ—31§z"v;

I% - AC+24B (rezults din CN = 2NB & AN — AC = 2(AB - AN))= %[-4(‘:75 + 2(AC + CB)J; b)

142
3 1 — —

MC =-CM = - (—4PC + 3NB) ( ,-5) 1) 1°) A0 = —AC = 5(4B + AD);

o =

(CA+CB) = —

w2 =
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OF = LDB = 1(5A + AB) = ~ 34D + } 4B, O} = NA = -AN = -} 4D, ON = 3A = -7 = -} 7B.
1'52=7+2j’0D=‘3i’0E=5j,Z§=—3 +7,BD=-17-37, 40 =-27 —-47,
4G+ BD = —37 - 77, [0A| = V5, [0D| = 3, [0B| =5. 2- 1) KA = Ay = (z —21)T + (- )7 =
(22 == I)? -+ (y2 = y)] = (.’EA— Iy = T2 —T §i Yy—y = Y2 — y), 2)M(3,2) este ml_]lOCUl lul [AB], N(4,5),

P(2,4); 3) AB = BC = 25, AC = 2/T; 4) Alzup), Blzs,w), Clas,ys) » 2 = D222, - wtie

o 22“2“"3, i ”—212“& gy L ‘2”3, gt ;y‘"’ = A(1,-3), B(3,1), C(—5 7). 3. Mijlocul diagonalei
2
[AC] este O1(—1,3) = O; mijlocul lui [BD], D(z,y) = -1 = e , 3 =% = D(-4,6). 5. 1) B(z,y),

gt 2
,ﬁ=(x_1)?+(y+2)7’=37+53’:(z—l=3,y+2=5=»B(4,3);2)A(z,Q,X§=(-2—m)?+
—
- b
B-9)7 =37 +57 = (-2-z=3,3-y=5 = A(-5-2. 6 T="—",7 = i
1) (z-1y) =22-1) =z =5y=-2 8. 1) (-1-z,y-1) = (2,3—y)=>:z:_:—-3,1=2. 9.

2) €] = vVm2+9=10=m= +V0L; |0 = VA+nZ =3 = n = +V5. 10. 1) CD = —34B; altfel:
1

MAB =MD = 5. 12. mpap =mep =1, mpec = map = —1. 13- myp = mep, map = mpe = ABCD este

paralelogram; map = mpc, mep = mac = ADBC este paralelogram. 14. Paralelogram cu diagonale egale.
15. 1) C(z,0), AC = BC = = = T7;C’(0,y), AC = BC = y = 1T; 2) C(z,y), AB = BC AC = doui solutii.
17*. Prin reducere la absurd. Fie a lungimea laturii. Avem (Z :1:1) WoF (Z yl) 7 =10 = le Zyl =0,
). in plus |AB| = |BC| = |CA| = a = 22 +y} =23 +y2 = 2} +y3 = a?, (2). Se ridici (1) la pitrat si se
aduni cele doui relatii, via (2), rezulti 3a® = -2 Z (zizj + yiy;) = a® par (presupunem cii @ este cea mai mici
i#]
: . 1
laturd posibild) = a2:4) sau (a*:2) = (zi,y: pare) sau (z:,y: impare din z? + y? = a?) = (EE, %B—C", %Cﬁ)
determind triunghi echilateral cu laturd < a, fals) sau (Z (ziz; + viy;) 2 = a®4, fals). Altfel, utilizind panta

i#]
dreptei gi formula pentru tangenta unghiului a doud drepte'

AT, TN NP < L2, T.cP = \ap =15
| Adunarea vectorilor || pag. 258 2- MN+BM——(AC ~BC), MN+NP=3(AC-AB), CN+CP = ;AB-AC;
se construiesc paralelogramele BMNQ, NPCR; QR =QN + NR=BM + PC = %F— = MP; 3. B'B=DD,

6 V2.

Inmultirea unui vector cu un scalar m 1. 1) Paralelogramul ABA'C di AA’ = AB 4+ AC, A4’ =
24N, 2) Se utilizeazi 1); 2+ 2) Se aplici regula poligonului si fiecare membru este egal cu AB.; 5. Regula poligonu-
lui; M B; 6. Se scrie vectorii M P si MN in functie de AB si AC; MN = %(—E-{- 2AC); 7. Linii mijlocii; pentru
solutia vectorialda XY ZU este paralelogr_flm S MX+MZ =MY + MU, YM,; 10. Aplicati regula poligonului;
11. Ardtati ci 2MC + MA —3MB = BA!

LDescompunerea unui vector dupi doua directii date” pag. 259] 1. AA" = %(E+ZC7), BB = -AB+

%A_; CCl=—AC+ %T; Formula pentru punctul care imparte un segment intr-un raport dat, 3MN =
Jizadon Do s lerx los —— 2_
ZB+-§B,?P—§BC §A PQI= =5 ~—BC QM = —gBC-}- AB MP = EAB+B
NQ=-AB + ﬁB_, 4. MD = AD — mAB, MN = (n—m)AB +nAD

R = : : 5 AO S, Tt
’Cohmarltatea a doi vectori. Paralelismul a doud drepte“pag. 259] 1. b= k, EO = (k+ - AB+
4—’“30 EC = —AB+BC k= % .2)NP=3MN;3.CE = —AB--E AF = 'ﬁ+%_B; 4. MN = %XE;
5. Fie QSI[AB S € |BC|, QTlAC, T € [BC] 2QR = MB + NC; fie
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[AD] = [MB), D € [AB] 5i [AE]) = [NC|; E € [AC] = AF = AD + AE = MB + NC = 2QR;
7. BN = -18—BM + —BP I + 5= 1; 8. MN = %1\/ 1D; 9. CF = —2CF; 10. Fie O un punct in plan, atunci
5

5Q=0Q-05= ZQD.

Teste de evaluare | pag. 260

s, LAeRu s 2T L e e Y et 1 SEAEES pmtangl{s= &0
Testul 1.|1. MN = MA+ AN, MP = MB + BP; 2. MO = -Z-(MA+ MC); 3. Fie Q, GM +GN =GQ =
O =GQ + GP = G, P,Q coliniare; MGNQ romb; 4. Se duc prin P paralele la laturi si se formeazi triunghiuri

echilaterale. 1. MN = MA+AD+DN, MN = MB+BC+CN sise adung; 2. BE = —AB+ %E;

RS = -BE; 3. AB=0B - 0A

2. Coliniaritate, concurenta, paralelism. Calcul vectorial in geometria plana

— 1 3 4 1 5 1
| Vectorul de pozxtxﬂ [pag. 275|1. 7, = Z’F’ + ZTB, Th= 5?:, - 5?’3. 2r SThp= E?:, + 673. 3.
T T
a0 L AT o),
i 2 5 2., 21175 = o
—
6. T = sTu+:Th Tw = 3Tu+=To o0 T Polul se ia A. 13, OH, = OA + OB + OC,
0 —_— [ —
OH1+0D+OE 0H2+0E+57i .=230G,=30Gs=...G1=Gp=...; 14 MN=M Z+MB,

MP_MB+MC MQ = MC + MA :Zm 22_,4:3MG’ 61_\4_(3:',15 ZE{ TH &
Z(I_O’+Ei) IO+OH¢>I_015 YIh = ZIO+OA) 370 <11 OH = (IH+H0) + OH;

17. % 0A1 -+ OA2 -+ OA3, OHz, OH;;, OH4 = OH2 = OH1 A1A4, OH] OH3 = A3A2

18. OH1 57{+OB+OC OH, = OD +OE +OF & OH, - OH, => 1), 1) => CD+AF +BE = H1H2 sx cum
AD+BE+CF = Hle = 2).19. OA + (IO+OB)+(GO+OC) = gOH = OH+IO+GO =0eI0= 0
20. (HO +0A) + (70 +0B) +(GO+0C) =0 © I0+GO = 0 & GI = 201. 55, Y (b+ )04 =
(a+b+c)2(ﬂ = ZaﬂﬁOH: ;m—cZan#(ﬁ)I = 6’

lProbleme de coliniaritate.l pag. 276| 1. Pentru CC’'B si punctele A, E, D aplicati reciproca teoremei lui
Menelaos; 2. Teorema bisectoarei si reciproca teoremei lui Menelaos. 3. Se aplicd Menelaos pentru triunghiul
BMP si transversala AQR si pentru triunghiul ABR si transversala PQM, dupi care utilizim reciproca lui
Meneloas pentru triunghiul ARC si punctele B, Q, N. 4. Dacd AB < AC, atunci B € (AP), N € (AC). 5. Fie
M NP triunghiul determinat de paralele duse prin varfurile triunghiului ABC la laturile sale. Aplicati Menelaos
pentru M NP si d si apoi, din reciproca lui Menelaos pentru triunghiul MNP si A;, By, C; deduceti coliniaritatea.
6. Aplicati teorema lui Menelaos in ABA’ pentru OGM si in AA’C pentru GPM; 7. Aplicati Menelaos pentru
(ABC,POM), (ADB,PNO), unde {P} = ABN MN; 8. Caz particular al problemei 7. Punctul fix este punctul
de inetrsectie al diagonalelor; 9. AC Nd = {R}; se aplici Menelaos pentru (ABC, MNR), (ADC, RPQ) si se face
produsul relatiilor. 10. {N’'} = EPNAC. Patrulaterul NEM N’ paralelogram, iar in triunghiul EN’'G, DP||GN’,
D mijlocul lui [GE].

lProbleme de concurengé.J lpag. 277 |1. Teorema bisectoarei si reciproca teoremei lui Ceva; 2. Tangentele
dintr-un punct exterior la cerc sunt egale; reciproca teoremei lui Ceva; 3. Se obtine din b) pentru triunghiul 7AB;
4. Reciproca teoremei lui Ceva, utilizind triunghiuri asemenea si teorema catetei; 5. Puterea punctelor 4, B,C
fati de cerc si reciproca teoremei lui Ceva; 6. Reciproca teoremei lui Ceva pentru AOO'.

Teste de evaluare ' pag. 278 -

7 2 4 5
L To=gTat5Te Tp=g7a+tg7e 2 CP = oCA + BCB; 3. Mijlocul lui [AB], T, =
1
%(—T’A + Tg)y---; G centrul de greutate al triunghiului M PR are vectorul de pozitie T, = 3(?;” + Tp + Tr)
4. Menelaos pentru (ABM,C'PC), (ACN,B'QB); 5. Reciproca teoremei lui Ceva. v =
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s 6 8 _, ek v ) B 4 y
—Ty + = 19 Te: 2. B1Cy = kB;D,. 3. Reciproca teoremei lui Ceva; 4. Teorema lui Menelaos pentru

+
(MAB,QSP) = S milocul lui [PQ]; 5. In AABD, fie {G} = AONDN. Atunci G = M.

3. Elemente de trigonometrie

5 2 3 7 4 6
IRezolva.rea triunghiului dreptunghi?“pag. 285] 3..1) 3—7(;; 2) 1—;; 3) ?ﬂ; 4) 71—”; 5) %; 6) —31; 7) %;

8) -1-11- 4. 1) 15% 2) 12% 3) 120°; 4) 210°; 5) 240°% 6) 315% 7) 330% 5. 1) C = =; ¢ = 15, b = 15V/3;

6,
5 ™ 1 12 7r
- —) i = — = - — = — = =—' =13' = —, = — - B:
2) b 5 sin B 13, Cc 5 B; 3) B 30 @ 1,le 4) a sin B I C 5 B;
5)'C = E B = 3, a = 3v/3; 7. Dacii un punct de pe externorul rotii mari face unghiul 8; atunci arcul
10
descris este 1001; analog pentru roata micd 106, = 100; = 6f2; 10- 27 = 6 & 05 = —371 sau 6; = 600°.
: = — ~1,3
8. cos30 1 5 =z ~1,3m.
= g ok = 22 :
IFunctule sinus si cosinus. ”pag. 294' 1. cosa < 0 si deci cosa = —y/1 —sin“a = s 2. sina<0
2v/6
gisina=—v/1-cos?a= —T\/—;& sin(—1830°) = —sin1830° = —sin(5 - 360° + 30°) = —sin 30° = —%;
2
cos(—s}Tﬂ) = cos-s—‘li—w = cos(201r+£-) = cos(10-27r+g) = cosg- = —\g—-; 4. 1)-1<sinz<1=-1Z< f(z) <5;

3) 0 <sin?z <1=5< f(z) <6; 4) f(z) = 4(sin’ z + cos?z) + cos?z = 4 + cos’x; 4 < f(z) < 5; 6. Daci
a=sin’z, b=cos?z, atuncia+b=1. Fiea:i—a,b— +a, >0 Atuncia?+b>> = & = +2012>1¢>

2 2 2 2
2 > 0, evident. Dar a* + b* = (a® + b?)% — 2(ab)? > -‘II - 2116 = —;- unde ab < (a h b) = :11- si (ab)? < E Altfel
at +b? = (a® +b?)% - 2(ab)* = [(a + b)* — 2ab]*> — 2(ab)? = (1 — 2ab)? — 2(ab)? = 2(ab)2 —4dab+1, ab € [0, %], etc.
11. S =5in?(90° —1°) +... = (1 —cos?89°) +... =89 - S5.12. f(z+4k) = f(z).13. z=y= g = f(m) <0
3m T
:v—--2—,y——§=>f(7r)>0.

|Func§iile tangenta si cotangentgl lpag. 299]1. 1) Se exprimi tge, ctga in functie de sinq, cosa si se
utilizeazi sin® @ + cos® a = 1. 6) In membrul sting se grupeazi primul cu ultimul si al doilea cu al treilea termen.
Altfel se dezvoltd membrul drept; 7) In membrul drept se scrie tge, ctga conform definitiei; 8) In membrul stang

exprimati tgz, ctgr din definitie;2. Din tga = -; = sina = g cosa si se obtine —12. Altfel se impart numaratorul
tga 4 2

i numitorul prin cosa si rezulta fractia —————.
si numitorul prin cosa § i 1 Siga

|Rela§n intre functii trigonometrice. ”:ag 302 ll 1€ (0, 2), 2,3¢ (2 ), 4 € (1r, ) 5,6 € ( 5 21r),
1) sina = 0, sina = 3; sina = 0 dacd a € {0,7} C [0,27); a € {kr| k € Z}; sina = 3 ¢ [-1,1], ecuatie im-

posibili;  2)sina =1, a=2¢€[0,2) a=3 +2%kn keZYac {05 m T ac {521| kez); 4)
cosa=-1,a=7n€[0,27); a=7+2km, k€ Z;5) a € {O,E,w,%ﬂ-} c0,2m); a€{kr|ke Z}U{E-i-kn'l ke
4 4 3 5 125
) . i ST t =ia tu A = = ineeyt S P ey
Z}; 3. 1)sina \/5— gx = 3, cige = 2 2) cosa 3 tga z ctga 15 4) — 5 i 5) 2;2;0; 6)
—g; 5. 1) sina = %, tga = —2V/2, ctga = —{g; 2) sina = —3—\1/——01_0, cosa = — \{Z_O ctga = ;

Formule pentru suma si diferenta a doua unghiuri. I [Lag. 309J 1. cos75° = cos(45° + 30°); sin15° =
sin(45° —30°), sin105° = sin(90° +15°) = cos 15° = cos(45° — 30°); sin 135° = sin(90° + 45°) = cos 45°, sin210° =

sin(180° + 30°) = — sin 30°;
3 2
2. 1) sin(49° + 11°) = sin60° = 4; 2) sin(57° — 12°) = sin45° = \/?-—; 3. 1) cosa = 2—3@ 2—\5/6;

, coshb =
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2 4 4/3 0

2) cosa = ﬁ, sinh = i— 3) sina = 2—"@, cosh = —=; 4) sina = —-i, sinb = —2—\/1——; 4. 1)-
3 3 5 5 7 7 5

tgactga; 2) 1; 3) cos?b — sinb; 4) 2coszcosy, —2sinzsiny; 5) 2sinzcosy, 2sinycosz; 6) 0. 7. 3’

4 1

2—3; 9. cos(a—b) = 3 a,b € 1 sau a,b € IV; 10. Se adund si se scad relatiile din ipotezd si rezultd

4 1
cosacosf = 15 sinasing = —%. De aici tgatgf = —-Z; 11. tga = z, tgf = y si rezultd sistemul
1 2 2 , ; s
z+y=2 zy= 5 tga = 2"/— tgB = 2—*-\/-_; 12. Se dezvoltd tg[(a + B) + 7] si apoi tg(a + F); 14, Se
sin B

utilizeaz relatia 2sinz cosz = sin 2z si se restrange produsul din stinga inegalitatii;  15. Se scrie tgB = s
in egalitate, care se reduce la sin(B + C) = 1; se scrie A = 7 — (B + C) si deci sin A = sin(B + C), iar relatia se
reduce la sin(B — C) =

|Func§ii1e trigonometrice ale argumentului dublu si triplﬂlpag. 314|4. 1) Se inmulteste egalitatea prin
cos 10°, se scriu sin 50° = cos40°, sin70° = cos20° si se utilizeaza relatia 2sinz cosz = sin 2z; 2) Se inmulteste
egalitatea prin sin20° etc. 5. Se aduce functia la forma f(z) = 2cos’z + 5cosx — 1 gi se tine seama cd

—1<coszr<1; -4< f(z) £6; 6. 1) f(cosa) =2cos’a+cosa—1;m < ~3 M>22)m<1, M>2 7,

1 b ; ; !
0. 10. 2) cosz < 3 (cosa:+cos %) & cosz < cosa deoarece 0 < g < z < 7 gi functia cosinus este strict

descrescétoare pe [0, 7].

4 3 a
[Substltugla universal ”pag. 317| 1. sin2a = -5-,\/(:_0820 =i tg2a = ~3 ) th = 2; 3. tg2a =
12 120 T D cvia (O 121 3 4
= —_—— < — —_ = — tp— = = = — - —— =
5 , tgda 19,4 0<a < 1 = sina <sm4 i g2 3 5. sin2a 3 cos 2c 5 sinda
2 cosda = L 1) L 2) i, sinz = e cosT = = siny = S cosy = >,
5 o roag 101 ) T2 =T g L it

ot) = . 5(1-t%)
1+t2 1422

A >0 y€e |- V29, \/-2_9], 11. Inductie matematici.

|Transformarea sumelor in produsil | pag. 319|2. 1) (cos0 + cos2a) + cosa = 2cos® @ + cosa =

ti= tg%; g(t) =y & (5—y)t? + 4t — 5 — y = 0, ecuatie care are soluii reale daci

= 2cosa (cosoz + cos g) = 4 cosacos (% -+ %) cos (% - %) 6. 1) Dupa transformarea sumelor din mem-

brul sting in produse rezulta ctg— =sinCsaucosC=0=C= 52 2) A=m — (B + C) si se transformd suma

de sinusuri in produs, iar cos(C — B) = cosBcosC + sinCsin B si egalitatea devine tgB = —(cth +tgB) &
—cos24 . T+

Y si se obtine trinom de gradul doi in £.

cos(B+C)=0®B+C=§-; 3)sin A= 5 19, sin—

4. Aplicatii ale produsului scalar a doi vectori si ale trigonometriei in geometrie
|Produsul scalar a doi vectori | pag. 332] 1. a) 3vZ; b) 10v/3; ¢) 0; d) G; e) 24; f) 3v3;2. [a*=a-

a,,—g;/—i be = 2V2; 4. |E+5!2=13+6\/§=>|E+5|—\/13+6\/§- 5. ED-EC=0;6. AB=ga, AD=10;7.

AB+BC+CA =0 seridici la pitrat; 8. v/25 — 12v/2; 9.

a; 3.

6 10. a) obtuzunghic in C; b) Dreptunghlc in Cje)

asutitunghic; 11. Teorema cosinusului; 12, Teorema medianei; 13. Teorema cosinusului; 14, rM = 5( g+ rc),

BC = Te — Tpi15. GA = -g-ma plus teorema medianei; 17, Relatia lui Stewart in AOA’, A’ mijlocul lui [BCJ;
19. Din relatia lui Stewart se exprimd AM?; 20. Teorema medianei pentru LM, LN, LP, LQ.

Teste de evaluare

1. AC?+BD? = 2(AB? 4+ BC?). 2. AG?+GC? = BC?. 3, 1) Se exprimi cosinusurile din teorema

b2 + 2 — a2 sin B 2pr
1 - - — = =0. = i RSO B = . . = e
cosinusului; 2) cos A T 4. lo=l e a=0b 6. a=2RsinA4, 7. tg g8 =
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=r (1 + 9— + E). Testul 2.|1. Teorema cosinusului pentru BC gi CD. 2, Teorema cosinusului pentru toate
a a

segmentele (in functie de cos A). 3, Se scrie cos A in functie da laturi. 5, Teorema medianei in triunghiurile ADC,

ABC, ABD, BDC si AFC, BDE. ¢, a=2RsinA, ...si se rescrie ipoteza. 7, Se transformi sumele in produse.
a? 3 oA : 1 1 04

8. OA; = /R 2-7 9. Ma < R+ OAy, Ay ete mijlocul lui [BCJ; 37 o= = T—l—l

(AD BC)(AB DC') 0. 2. Utlhzatl relatia lui Leibniz. 3, (BC—AB Cﬂ-k(AC AB)GB =0 = BC =AB

si AC = AB. 4, rA+ rB— rC+ rD si se calculeazi T rD 6. a=2RsinA. 7, a=2RsinA,....8. a+b>2Vab.
AB AB

C'C’ e
Teste de recapitulare finala

. 2
Ipag. 355|Testu11.|1 ( —-%) +2=0=>z= l ¢ Z,y=0 € Z, falsi; 2, m € (1,5); 3. a)a = 2,
b=6,c=18saua =18, b = 6, c—2£))b 4. :1:l _4:1:1—1=>:z:1 =il -z = 4(4zy - 1) — 215 5. a)
m € {0,1}; b) m € [-4,0; 6. 1) 4B + AD = 24F, CB + CD = 2CF, FA + FC = 2FE; 2) AC + BD =
(AM 4+ MC) + (BM + MD) MC + MD = 2MN; 7. {A"} = AA'N BC. Se exprimi segmentele care apar
in teorema lui Ceva, utilizind teorema sinusurilor, apoi B’A = ABcosA, iar AC’ din teorema bisectoarei; g,

9. Se ia Indltimea [CC'| si ctgA +.ctgB > —— [C’Cl] este mediani.

§ 5 2 1 — . 2 L8 Tk
Din ipotezd, sinzcosz = 3 si deci sin2z = 3 cosdr = 5; 10. m(ADC) = z. Teorema sinusurilor aplicati in
sinB _ sin(z — B)
sinA ~ sin(z + A)’

1 2 [ a e 5 -
si rezultd ctgr = E(Cth —ctgA);11. 3 3Stgg-; 12. @+ b, @ — b sunt diagonalele paralelogramului de laturi @, b;

- triunghiurile ADC, BCD implica Se fac dezvoltarile si apoi se impar'te prin sin Asin Bsinz

& - — £ 1 [ gt g L T
[+ b| = |@ — b] = dreptunghi;13. AA; =™, BB; = M), my =C+ 5&, My =0+ 3 BC=a,CA=b,AB=¢
1
si dupi calcule ;72 = g(a2 +b% — 5¢%) = 0;14. ha, hs, he € {1,2,3}. Aritati cd iniltimile nu pot fi distincte
utilizand ah, = bhy = che = 25;15. Si, i = 1,7 ariile celor sapte figuri determinate dle drepte §i S aria triunghiului;
1
33+(52+S7) = %S = Sl+Sa+(Sz+S7) = S3 = 51+ Sg; ES = 81+S52+53+54 = -2-5 =251+ 82+S54+Ss > 25;.

10 z
[Testul 2.]1. 2,() = o+ %, 29(2) = o+ =72 2. ) (-1,5); b) fm(D) =5 > m = 24, m=2%
5. —2—[; = —1—;’— <2 3m+4<24+2m; m € [—4,-2]; 6. Se considerid mijloacele coardelor; 7. Teorema
0 900 400
bisectoarei in BMC,CMA, AM B plus reciproca teoremei lui Ceva; 8. Bitt zgﬂ +45in20° = 22 20(:0:220?1 .-l

(sin 20° + sin 40°) + sin 40°
cos 200
. : e : 1 - = TN T
perechile de triunghiuri (AM B, ACM) si (ABN, ACN); 11. §VSsxn 20;12. c=ca@+b),b+c=fa=>a=0=1,

; 10. m(m) = m(C"?ll\V) = aq, m(MAN) = f. Aplicati teorema sinusurilor in

Bl VTR ]
adici ¢ = —@ —b;13. BA-BD = 30%14. Exprimati %, _‘9.',5'—2 si apoi folositi inegalitatea ‘/ # > i ;— Y.
» 7

Duceti liniile mijlocii in patrat. |Testul 3.|1. Prin reducere la absurd;2. f:[-1,2] — R, f(z) = —2:1: + = 3
f (§-> = é;3. d);4. b);5. a);6. 1) [IJ] mediani in AAJC; 2) paralelogram;7, Prin reducere la absurd;

15.

2 3

. a a?+ b2 - 2
9. smA—ﬁ,c C—T

sinusurilor in tnunghlurlle OAM,0AN;11. AB = %‘- - —b AD = —b - ga, MN =b-a, BD = -b - —a

; sin(B + C) = 2sinBcosC & sin(B C) = 0;10. Aplicagi teorema

12. AM = —8-AB - —2-CN = AB = —AM + 7CN & A8 = 112;13. Se aplici problemai4 de la testul 2;14.

2S.. |25 28
>

= he < 30; 15. 4(1+ v2 + V/5).
he hb h,l

c>|b—al & —
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