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OperaOperaţţiiii cu funccu funcţţiiii care au limităcare au limită
Pentru a putea defini operaţiile cu funcţii care au limită în R, reamintim regulile de calculregulile de calcul îîn   .n   .

Notând cu a şi b elemente din R, avem:

Factorii

înmulţirii

a>0 a<0 a>0 a<0 ∞ - ∞ -∞ 0

∞ ∞ -∞ - ∞ ∞ ∞ - ∞ ± ∞

Produsul ∞ - ∞ -∞ ∞ ∞ -∞ ∞
?????

Numărătorul 1 ∞ - ∞ 1 1 ∞ 0 a

Numitorul ± ∞ a≠0 a≠0 + 0 -0 ∞ 0 0

Catul 0 ∞∙sgna - ∞∙sgna ∞ — ∞
?????????? ????? ?????

Baza aa a = 0 a>l a e(0,1) a>1 ae(0,l) ∞ ∞ ∞ ∞ 1 ∞ 0

Exponentul bb b e(0, ∞] ∞ ∞ - ∞ - ∞ b>0 b<0 ∞ -∞ ± ∞ 0 0

Puterea aabb 0 ∞ 0 0 ∞ ∞ 0 ∞ 0 ??? ??? ???

îînmulnmulţţireairea

îîmpărmpărţţireairea

Ridicarea la putere

în fiecare tabel, întâlnim situaţii în care rubrica ce corespunde rezultatului operaţiei este ??????????.
Am notat în felul acesta operaoperaţţiile fără sensiile fără sens sau nedeterminărilenedeterminările sau cazurile exceptate.cazurile exceptate.

Termenii

adunării

a a ∞ - ∞ ∞
∞ — ∞ ∞ — ∞ — ∞

Suma ∞ — ∞ ∞ — ∞ ?????

Adunarea

Nedeterminările (operaţiile fără sens) sunt deci
următoarele:
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TeoremăTeoremă privind operaprivind operaţţiile cu funciile cu funcţţii care au limităii care au limită îînn R
Fie, f, g : D  R şi un punct de acumulare al lui D astfel încât f şi g au în punctul x0, limite finite sau infinite.

• Dacă suma limitelor celor două funcţii are sens în      , atunci f+gf+g are limită dată de relaţia:
Rx 0
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• Dacă produsul limitelor celor două funcţii are sens în      , atunci ff∙∙gg are limită dată de relaţia:R

  )(lim)(lim)()(lim
000

xgxfxgxf
xxxxxx 



• Dacă funcţia        este definită pe D şi câtul limitelor are sens în   ,
g

f
R atunci are limită dată de relaţia:
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• Dacă funcţia f g este definită pe D şi                                are sens în       , atunci ffgg are limită dată de relaţia:
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ObservaObservaţţie.ie. în cazul în care întâlnim o nedeterminare, nu rezultă că limita nu există sau nu poate finu rezultă că limita nu există sau nu poate fi calculatăcalculată.Rezultă doar că
nu este posibilă aplicarea directă a teoremei. Atunci se caută scrierea funcţiei sub  altă formă, astfel încât să se evite (să se înlăture)
nedeterminarea.
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